Rezolvare:

Soluţia 1 (Cătălin Hancu):

Notăm afirmaţiile din dialogul din enunţ cu (1),(2),(3),(4)  în ordinea în care apar.

Din moment ce Călina a primit cel mai mic număr posibil, avem :

· Călina are 1 ( Bogdan are în mod necesar 2 şi Călina ar fi ştiut asta de la început, contradicţie cu (2)
· Călina are 2 ( Bogdan are 1 sau 3

· dacă Bogdan ar avea 1 ( ar fi dedus imediat că singur număr pe care poate să-l aibă Călina este 2 şi ar fi spus acest lucru, contradicţie cu (1)

· daca Bogdan ar avea 3 , avem : Călina având 2, ştie ca Bogdan nu poate avea decât 1 sau 3, din (1) rezultă că are 3, căci în caz contrar ar fi ştiut că numărul Călinei nu poate fi decât 2 şi l-ar fi spus . Deci Călina ar fi ştiut în acest caz – dupa (1) - că Bogdan are 3 şi ar fi spus acest lucru, contradicţie cu (2)

· Călina are 3 ( Bogdan are 2 sau 4 
·  dacă Bogdan ar avea 2 ( ar fi dedus imediat că posibilităţile pentru Călina sunt 1 şi 3, iar după (2) ( Călina nu ştie în acel moment cât are Bogdan, deci ea sigur nu are 1, deci are 3 ( Bogdan ar fi dedus după (2) cât are Călina şi să spună, contradicţie cu (3)

· Călina 3 şi Bogdan 4 verifică condiţiile problemei : iniţial Bogdan deduce că unul din numerele 3 sau 5 aparţine Călinei, dar nu poate preciza exact care. Călina deduce ca Bogdan are sau 2 sau 4 , dar nici ea nu poate preciza exact la inceput. Totusi, dacă Bogdan ar fi avut 2, el ar fi putut raţiona astfel : Călina are 1 sau 3 , şi cum Călina a afirmat că nu ştie prin (2) ( după (2) Bogdan deduce : Călina are sigur 3  (*)
După (3), dacă Bogdan ar fi avut 2 , Călina urmând raţionamentul de mai sus deduce că (3) si (*) se contrazic, deci ea ştie sigur şi poate afirma în (4) că Bogdan are 4.
Soluţia 2  (Ana Maria Ilaşcu):
Dacă nici unul nu ştie ce număr are celălalt, înseamnă că nici unul din ei nu are 1 sau 10.
1.  Presupunem ca Bogdan are 3 şi Calina are 2. Bogdan nu stie ce număr are Calina - poate fi ori 2 ori 4. Calina insa stie ce număr are Bogdan (poate fi 1 sau 3, dar  cum Bogdan nu stia ce număr are Calina, inseamna ca nu are unu, deci.. are 3).
Prin urmare, solutia (2, 3) nu verifica datele problemei, întrucât Călina ar fi ştiut după prima replică a lui Bogdan că acesta are numărul 3.

 
2.  Presupunem că Bogdan are 4, deci Calina are 3.
Bogdan nu stie ce număr are Calina (poate fi 3 sau 5). Calina nu stie ce nr are Bogdan 
(poate fi 2 sau 4).
Bogdan gândeste: daca are 3, se gandeste ca eu am 2 sau 4, deci nu stie. Daca are 5, se gandeste ca eu am 4 sau 6, deci, iar nu stie. Nu stie nici daca are 3, nici daca are 5, prin urmare nu stiu nici eu ce numar are

Călina gandeste: "Daca are 2 , ar fi presupus initial ca eu am 1 sau 3. Cum eu am spus ca nu stiu ce numar are, era clar ca nu am 1,ci am 3, si ar fi stiut sa raspunda. 
Însă, dat fiind că a raspuns ca nu stie ce număr am, înseamnă ca nu are2, ci 4. 
Prin urmare, raspunde: "Dar acum eu stiu. Numarul tau este 4."

Soluţia 3 (Cristian Bălănoiu, Ştefan Gaţachiu):

Andrei alege două numere consecutive între 1 şi 10.

Îi spune lui Bogdan unul din numere şi lui Călina pe celălalt.

Dialog intre Bogdan si Calina:

Bogdan: Nu ştiu numărul tău.

Rezulta ca Bogdan nu are 1 sau 10 pentru ca atunci ar fi stiut ce numar are Calina respectiv 2 sau 9;

Călina: Nici eu nu ştiu numărul tău.

Calina stie ca Bogdan nu are 1 sau 10;

Calina nu are 1 sau 10 pentru ca atunci ar fi stiut ca Bogdan ar fi avut 2 sau 9;

Calina nu are 2 sau 9 pentru ca atunci ar fi stiut ca Bogdan ar fi avut 3 sau 8;

Bogdan: Tot nu ştiu ce număr ai.

Bogdan nu are 1 sau 10;

Bogdan nu are 2 sau 9;

Bogdan nu are 3 sau 8 pentru ca atunci ar fi stiut ce numar are Calina respectiv 4 sau 7;

Călina: Dar acum eu ştiu. Numărul tău este …

Calina nu are 1 sau 10;

Calina nu are 2 sau 9;

Calina nu are 3 sau 8; 

Calina are  4 sau 7 atunci Bogdan are 5 sau 6; 

Calina a primit cel mai mic numar (care verifică enunţul problemei) respectiv 4, atunci Bogdan are 5

Notă: Cred că varianta aceasta are o mică eroare, şi în final numărul lui Bogdan este 4. Se poate găsi această mică problemă de raţionament ?

Eu nu am găsit-o până acum, dar mai încerc (în limita timpului disponibil).

